Bolme Halkalar: Uzerinde Fonksiyonel Ozdeslikleri
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Ozet

Bir halkadaki fonksiyonel 6zdeglik (FI), kabaca ifade etmek gere-
kirse, halkanin tiim elemanlar: i¢in gegerli olan ve halka {izerinde ta-
nimh baz fonksiyonlar iceren bir 6zdesliktir.

Bu baglamda su soruyu dikkate alalim:

Carpma igleminin degigmeli olmadig1 ve sifirdan farkl her elemanin
carpimsal tersinin bulundugu bir bélme halkasinda, negatif olmayan bir
n tamsayisi i¢in

fx) =a"g(z™")
seklinde verilen 6zdegligi hangi tiir fonksiyonlar saglar?

Ik bakista oldukca sade goriinen bu ifade, ashnda toplamsal fonksi-
yonlar iizerinde giiclii yapisal kisitlamalar getirir. Bu yoniiyle, 1960’lar-
dan bu yana cesitli cebirsel yapilarda ilgiyle incelenmektedir.

Bu konugmada, s6z konusu 6zdegligin bélme halkasinin karakteris-
tigine bagl olarak nasil davrandigini ele alacagiz. Tiim karakteristikler
i¢in yapilan siniflandirma, ¢ogu durumda tek ¢oziimiin agik bicimde
ortaya giktigini; yani f ve g fonksiyonlarinin sifir fonksiyonu oldugunu,
gostermektedir. Yalnizca n = 2 durumunda dikkat cekici bir istisna ile
kargilagilmaktadir.

Hua 6zdesligi gibi klasik yapilarin yam sira, fonksiyonel ve genelles-
tirilmis polinom 6zdegliklerine dayali tekniklerin bu problemi ¢6zme-
deki roliine de deginecegiz.

Bu calisma, Tsiu-Kwen Lee ve Jheng-Huei Lin ile ortak yiiriitiil-
miigtiir.
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